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В цьому збірнику запропоновано повна добірка завдань для проведення курсів за вибором у 5-6 класах , календарне планування курсів.

Посібник призначений для вчителів , учнів загальноосвітніх навчальних закладів та всіх , кого цікавить математика

Передмова

У повсякденному житті задачі відіграють важливу роль. Вони стимулюють не лише виникнення, а й подальший розвиток математичної науки. У процесі навчання математики задачі виконують різноманітні функції. Навчальні математичні задачі є досить ефективним і часто незамінним засобом засвоєння учнями понять і методів шкільного курсу математики. Розв'язування задач сприяє досягненню тих цілей, які ставляться перед навчанням математики.
У навчанні математики задачі є й метою і засобом навчання та математичного розвитку школярів. Розв'язування задач допомагає учням накопичувати досвід у порівнянні, спостереженнях, виявити нескладні математичні закономірності виражати здогадки, що потребують пояснень, доведень.
У процесі розв'язування математичних задач в учнів формується особливий стиль мислення : повноцінність аргументації, дотримання логічної схеми міркувань, лаконічність вираження думок, чіткість і точність у вживанні термінів та символічних позначень. Процес розв'язування задач має бути системним і неперервним, лише тоді він забезпечуватиме цілісність знань учнів та ширше їх використання у повсякденному житті.
       Широкі можливості для інтенсифікації та оптимізації навчально-виховного процесу,активізації пізнавальної діяльності,розвитку творчого мислення учнів надають сучасні інформаційні технології навчання.Доцільною вбачається організація проблемно-пошукової (дослідницької) діяльності учнів та позакласних і факультативних заняттях.Даний інформаційний збірник містить завдання для курсів за вибором для учнів 5-6 класів,основні вимоги та календарне планування даних курсів.Посібник складається із десяти тем задач для 5 класу і шести тем задач для 6 класу
                                               Пояснювальна записка
Особистісний підхід до навчання, зокрема, реалізується за допомогою спеціальних курсів за вибором. Створюється можливість гнучкої варіативності змісту математичної освіти згідно з інтересами, нахилами, здібностями учнів та їх орієнтації на майбутню професію
Професійна діяльність, навчання і повсякденне життя вимагають від кожного уміння розв'язувати задачі - виробничі, навчальні, інженерні, наукові, організаційні тощо.
Програмою курсів за вибором передбачено розв'язування текстових задач у 5 - 6 класах.
При розв'язуванні текстових задач короткий запис умови задачі у вигляді таблиць, малюнків, графіків, діаграм допомагає схематизувати матеріал, при цьому знаково - символічні записи мають велике орієнтовне значення, оскільки дають можливість одночасно бачити всі зв'язки між даними.
Протягом усього курсу типи задач повинні повторюватись в наступних розділах , де вони включаються до складніших задач і видозмінюються введенням додаткових умов.
У курсі математики 5-6 класів провідне місце має займати арифметичний спосіб, але потрібно поставитися з увагою і до використання алгебраїчного способу. Він повинен не насильно заміняти арифметичний, а використовуватися у випадках, коли арифметичний буде складніший за алгебраїчний. На різних типах задач учням потрібно показати переваги того чи іншого методу.

Вивчення даного курсу розраховане на 70 годин. При його вивченні протягом двох років тижневе навантаження становить 1 година. Розподіл годин між темами є орієнтованим і може змінюватись вчителем залежно від конкретних умов.
Завдання програми:
· розширювати навички та уміння учнів складати математичні моделі задач ;

· узагальнювати і систематизувати прийоми розв'язання текстових задач арифметичним способом ;

· формувати вміння застосовувати властивості пропорції при розв'язуванні задач ;

· формувати уміння і навички учнів розв'язувати задачі геометричного змісту ;

· формувати уміння учнів розв'язувати задачі складанням рівнянь ;

· розвивати логічне мислення і зв'язне мовлення учнів ;

· ознайомлювати учнів з різноманітними застосуваннями математики в промисловості, будівництві, на транспорті тощо.

Основні вимоги:
Учні повинні знати :
· алгоритми розв'язування основних ( базових ) задач ;

· типи задач і методи їх розв'язання ;

· залежності між величинами ( швидкість, час і відстань ; ціна, кількість і вартість тощо );

Учні повинні вміти :
· складати математичні моделі задач ;

· розв'язувати текстові задачі, що вимагають використання залежностей між величинами (швидкість, час і відстань ; ціна, кількість

і вартість тощо ) ;
· розв'язувати текстові задачі на дроби, відсотки, пропорційні величини, спільну роботу ;

· розв'язувати задачі геометричного змісту ;

-розв'язувати текстові задачі складанням рівнянь.

Календарне планування 
             5 клас
( 1 година на тиждень, всього 35 годин )
   Роль задач у процесі вивчення математики. Прикладні задачі.                    1 год. Прості задачі. Задачі на знаходження суми та різниці, невідомих                   1 год. компонентів.
Задачі на збільшення або зменшення чисел на кілька одиниць.                      1 год. Задачі на різницеве порівняння чисел. Схематичні малюнки до задач.
Складені задачі. Аналіз задачі. Розв'язування задач і складання                     1 год. обернених до них.
Задачі на обчислення часу в межах доби і місяця.
         1 год.
Задачі на обчислення часу в межах століття.
        1 год.
Формула шляху. Рух з одночасним виходом в протилежних
        1 год.
напрямах.
Рух з одночасним виходом в одному напрямі.                                                            1 год.
Графічне зображення змісту задач на рух.
Рух з неодночасним виходом. Комбіновані задачі на рух.
        1 год.
Рух у водоймах. Поняття швидкості: власної, за течією
        1 год.
проти течії. Формули зв'язку між швидкостями.
Задачі на рух у водоймах.
        1 год.
Комбіновані задачі на рух у водоймах.
        1 год.
Знаходження чисел за їх сумою та різницею.
         1 год.
Знаходження чисел за їх сумою (різницею ) і кратним
        1 год.
відношенням.
Середнє арифметичне .
        1 год.
Задачі на знаходження і застосування середнього
        1 год
арифметичного кількох чисел.
Задачі з використанням середніх значень ( середня
       1 год
швидкість, урожайність, продуктивність).
Загальні підходи до розв'язування задач за допомогою
  1 год.
рівнянь. Етапи алгебраїчного методу розв'язування
текстової задачі. Формули зв'язку між різними величинами.
Задачі з абстрактними числовими даними.Задачі з
 1 год.
однойменними значеннями величин.
Задачі з різнойменними значеннями величин.
 1 год.
Задачі на знаходження дробу від числа.
 1 год.
Задачі на знаходження числа за його дробом.
 1 год.
Задачі на знаходження частини, яку становить одне число
 1 год.
від другого.
Комбіновані задачі.
 1 год.
Формули периметра, площі та об'єму.
1 год.
Використання формул для розв'язування задач.
1 год.
Поняття відсотка. Типи найпростіших задач на відсотки.                          
1 год. 
Задачі на знаходження відсотка від даного числа.
Задачі на знаходження числа за його відсотком.
1 год.
Задачі на знаходження відсоткового відношення двох чисел.
1 год.
Розв'язування задач методом зведення до одиниці.
1 год.
Розв'язування задач методом зведення до відповідних задач
                     1 год.   
на дроби.
Розв'язування складніших задач на відсотки.
1 год.
Задачі на кмітливість, задачі - жарти, задачі - ігри.
1 год.
Задачі на магічні квадрати, задачі з логічним навантаженням.
1 год.
Комбіновані задачі.
1 год.
6 клас
( 1 година на тиждень, разом - 35 годин)
Формула шляху.
1 год.
Рух з одночасним виходом.
1 год.
Рух з неодночасним виходом.
1 год.
Комбіновані задачі на рух.
1 год.
Рух у водоймах.
1 год.
Комбіновані задачі на рух у водоймах.
1 год.
Задачі на роботу з трьома різнойменними величинами
                              2 год.   

( продуктивність праці, час, кількість виконаної роботи ).
Задачі на спільну роботу.
2 год.
Основні типи задач на відсотки.
                                                                    1год. Відсоткові обчислення, які пов'язані з фінансовими операціями.                       1 год.
Формула складних відсотків.
1 год.
Задачі на суміші і сплави.
1 год.
Задачі на розчини.
1 год.
Розв'язування складніших задач на відсотки.
1 год.
Задачі на пропорційний поділ. Задачі з прямо пропорційними
                  1 год.     

і обернено пропорційними величинами.
Розв'язування задач за допомогою складання пропорцій.
1 год.
Задачі на розчини, сплави та суміші. Задачі комбінованого
                       1год. характеру.
Задачі з трьома пропорційними величинами ( метод зведення
                  1год.  
 до одиниці, складання двох пропорцій ).
Рівняння як основний засіб математичного моделювання
   1год. прикладних задач.
Задачі з однойменними величинами.                                                                      1 год.
Різні способи розв'язування задач.                                                                          1 год.

Задачі на рух.                                                                                                              1 год.

Задачі на відсотки.                                                                                                     1 год.

Задачі на суміші, сплави.                                                                                          1 год.

Задачі на пропорційний поділ та пропорційні залежності.                                   1 год.

Задачі на спільну роботу.                                                                                          1 год. 

Задачі підвищеного рівня складності. ( задачі № 1561-1596 з підручника 6 класу 

В. Кравчука або олімпіадні задачі.                                                                           7 год.

Зміст програми
5 клас.
(1 година на тиждень, всього 35 годин )

Вступ (1 година )
Роль задач у процесі вивчення математики і у повсяеденному житті. Прикладні задачі. Складові частини задачі. Загальні способи пошуку розв'язання задачі.
Тема 1. Арифметичний спосіб розв'язування задач ( 3 години ).
За характером застосування арифметичних дій прості задачі поділяють на :
· задача на знаходження суми та різниці; Задача 1.
Дівчинка вимила 3 глибоких тарілки і 2 мілкі. Скільки всього тарілок вимила дівчинка ? 

Задача 2.
Учні зробили 6 шпаківень. 2 шпаківні вони повісили на дерево, скільки шпаківень залишилось повісити ?
· задача на знаходження невідомих компонентів ; 

Задача 3.
Дівчинка вимила декілька глибоких тарілок і 2 мілкі, а всього вона вимила 5 тарілок. Скільки глибоких тарілок вимила дівчинка ? 

Задача 4.
Учні зробили декілька шпаківень. Коли 2 шпаківні вони повісили на дерево , то у них залишилось ще 4 шпаківні. Скільки шпаківень зробили учні ?
· задача на збільшення або зменшення кілька одиниць (у прямій і непрямій формі;

Задача 5.
Один будинок побудували за 8 неділь, а на будівництво другого будинку затратили на 2 неділі більше. Скільки неділь затратили на будівництво другого будинку ? (у прямій формі).

 Задача 6.
На будівництво одного будинку затратили на 8 неділь менше ніж на будівництво другого. Скільки неділь затратили на будівництво другого будинку ?  ( у непрямій формі).

-задача на різницеве порівняння чисел ;
Задача 7.
Один будинок побудували за 10 неділь , а другий за 8 неділь. На скільки неділь більше затратили на будівництво першого будинку ? ( 1 тип).
На скільки неділь менше затратили на будівництво другого будинку ? (2 тип).
-пряма та обернена прості задачі;

 Задача 8.
В одному мотку 32м дроту, а в другому - 17м. На скільки метрів дроту більше в першому мотку ніж у другому ? ( пряма). 
Задача 9.
Є 59м дроту. У другому мотку 17м дроту, а решта у першому мотку. Скільки метрів дроту у першому мотку ? ( обернена).
-пряма та обернена складені задачі. 
Задача 10.
У спортивному таборі 6 малих наметів і 9 великих. У кожному малому наметі 4 ліжка, а у великому 6 ліжок. Скільки всього ліжок у наметах ? ( пряма). 
Задача 11.
У спортивному таборі 78 ліжок : 6 малих наметів по 4 ліжка і 9 великих наметів. Скільки ліжок у великому наметі ? ( обернена).
Тема 2. Задачі на обчислення тривалості подій ( 2 години ).
· обчислення часу в межах доби. 
Задача 1.
Сонце зійшло о 7 годині 55 хвилині ранку, зайшло о 6 годині 28 хвилин вечора. Визнач тривалість дня ?
· обчислення часу в межах місяця. 
Задача 2.
Учні виїхали на екскурсію 7 серпня о 10 годині ранку, а повернулися 15 серпня о 8 годині вечора. Скільки часу вони пробули на екскурсії ?
· обчислення часу в межах століття. 
Задача 3.
За поданими датами народження і смерті, в якому столітті жили і працювали видатні діячі України : 
-Богдан Хмельницький ( 1595 - 1657 )
-Тарас Шевченко ( 1814 - 1861 )
-Леся Українка ( 1871 - 1913 ).
Тема 3. Задачі на рух ( 6 годин ).
-Рух з одночасним виходом :
а)в протилежних напрямах . 
Задача 1.Швидкість одного потяга 65 км/год., а другого - 45 км/год. Яка відстань буде між ними через 7 годин, якщо вони одночасно вирушили з одного пункту в протилежних напрямках ?
б)
в одному напрямі. 
Задача 2.
Швидкість одного потяга 65 км/год., а другого - 45 км/год. Яка відстань буде між ними через 7 годин, якщо вони одночасно вирушили з одного пункту в одному напрямі ?
· Рух з неодночасним виходом. 
Задача 3.
Два потяги в різний час вирушили назустріч один одному з двох станцій, відстань між якими 794 км. Швидкість першого потяга 52 км/год, а другого на 10 км/год менше. Пройшовши 416 км, перший потяг зустрівся з другим. На скільки годин один з потягів вийшов раніше від другого ?
· Рух у водоймах. 
Задача 4.
Катер долає шлях АВ проти течії за 4 години 30 хвилин, а шлях В А (за течією ) за 3 години. Скільки часу плистиме від В до А пліт ?
Тема 4. Задачі на числові залежності (2 години ).
· знаходження чисел за їх сумою та різницею;
Задача 1.
Сума двох чисел 826, а їх різниця дорівнює 214. Знайти ці числа. 
                                                                                        826
214
Задача 2.
У хлопчика і дівчинки разом 84 цукерки. Якщо хлопчик віддасть 6 цукерок дівчинці, то цукерок у них буде порівну. Скільки цукерок було

у хлопчика і дівчинки окремо ?
 Дівчинка 
 Хлопчик
Задача 3.
Учні трьох класів зібрали 5480 кг макулатури. Учні другого класу зібрали на 960 кг макулатури більше, ніж учні першого класу, а третього - на 530 кг більше, ніж учні другого. Скільки кілограмів макулатури зібрали учні кожного класу ?

 960 кг

                                                                                                                 5480
                                                    960 кг
530 кг
- знаходження чисел за їх сумою ( різницею та кратним відношенням).
 Задача 4.
У магазині за два дні продали 120 кг борошна. Скільки кілограмів борошна продавали кожного дня, якщо другого дня продали у 3 рази більше , ніж першого ?
 І 
120 кг
 II
Задача 5.
Три дівчинки зібрали 200 кг яблук. Друга дівчинка зібрала яблук у З рази більше, ніж перша, а третя - у 2 рази більше , ніж друга. Скільки кілограмів яблук зібрала кожна з них ? 
1дівчинка
2 дівчинка 
                                                            
                                      200кг   

3дівчинка 

Задача 6.
У трьох малих і чотирьох великих коробках лежить 88 олівців, причому в малій коробці лежить удвічі менше олівців, ніж у великій . Скільки олівців у великій коробці і скільки у малій ?
Малі коробки
Великі коробки
88 олівців
Задача 7.
У магазині першого дня продали на 60 кг борошна менше, ніж другого дня, а другого дня продали в 4 рази більше, ніж першого. Скільки кілограмів борошна продавали кожного дня ?
1день 
2 день 

60 кг
Задача 8.
Мати у 5 раз старша за дочку, а дочка на 24 роки молодша за матір. Скільки років кожній з них ? 

Дочка 
Мати 
24 роки
Тема 5. Задачі на використання середніх значень ( 3 години ).
Для розв'язування багатьох задач корисно познайомитись із принципом, який називають принципом Діріхле на честь відомого німецького математика. Цей принцип формується так : якщо п'ятьох зайців розсадити в чотири клітки, то принаймні в одній із них опиниться не менше двох зайців. Це просте твердження допомагає при розв'язуванні задач. Головне здогадатися, що в даній задачі клітки, а що - зайці. 

Задача 1.
Середній вік футболістів команди 22 роки. Під час гри один із гравців отримав травму і залишив поле. Середній вік гравців, що залишилися, - 21 рік. Скільки років футболісту, який покинув поле ?
Розв'язання.
Сума років усіх футболістів команди дорівнює 22· 11 = 242 роки, сума років футболістів, що залишилися на полі 21· 10 = 210 років. Футболісту, що залишив поле, 242 - 210 = 32 роки.
Задача 2.
У виконанні замовлення щодо виготовлення приладів взяла участь бригада у складі бригадира і дев'яти робітників. Протягом дня кожен із робітників змонтував по 15 приладів, а бригадир на 9 приладів більше, ніж у середньому кожен із десяти членів бригади. Скільки всього приладів було змонтовано бригадою за один робочий день ?
Розв'язання
Розподілимо 9 приладів між дев'ятьма робітниками , то 15 + 1 = 16 приладів зробив в середньому кожен у бригаді, тобто 16 + 9 = 25 приладів зробив бригадир, то всього зробили 15 · 9 + 25 = 160 приладів.
Задача 3.
Михайликові виставили річні оцінки з 12 дисциплін. Його середній бал дорівнював 6,5. Зі скількох дисциплін йому треба підвищити оцінку на 1 бал, щоб середній бал дорівнював 7 ?

Розв'язання

6,5  ·  12 = 78 - сума всіх оцінок 
7  ·  12 = 84 - повинна підвищитись 
84 - 78 = 6 - кількість дисциплін.
Задача 4.
Хлопчик пройшов відстань 6 км із швидкістю 3 км/год, а повертався із швидкістю 2 км/год. Знайти середню швидкість руху хлопчика. 
Задача 5.
Господарство на площі 300 га одержало врожай по 30,5 ц озимої пшениці за 1 га, з 80 га - по 32, 4 ц з 1 га із 20 га по 31,5 ц з 1 га. Який середній урожай з 1 га одержало господарство ?
Задача 6.
Бригада школярів у перший день прополола 4,2 га буряків, а у другий день - 3,9 га і в третій день - 4,5 га. Знайти середній виробіток бригади за день.
Тема 6. Алгебраїчний спосіб розв'язування задач ( 3 години ). 
Задача 1.
Персик важчий за абрикос у 3 рази. Знайти масу абрикоса і масу персика, якщо абрикос легший за персик на 140 г.
Задача 2.
Різницю числа 80 і невідомого числа зменшили у 5 разів і одержали число 8. Знайти невідоме число.

Задача 3.
Андрій задумав число, додав до нього 4, суму помножив на 6 і одержав 120. Яке число задумав Андрій ?
Тема 7. Задачі на частини ( 4 години ).
· Задачі на знаходження дробу від числа :
 Задача 1.
Сосна росте 450 років. Вік верби становить 
[image: image2.wmf]15
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 від віку сосни.
Скільки років росте верба ? (450 : 15  ·  2 = 60 (років )) 
Задача 2.
За три рази привезли 360 т вугілля. Першого разу - 
[image: image3.wmf]6
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усієї кількості
другого - 
[image: image4.wmf]5

2

решти. Скільки тонн вугілля привезли третього разу ? 
· Задачі на знаходження числа за його дробом : 
Задача 3.
Морквою засіяли 35 га, що становить  
[image: image5.wmf]8
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усієї площі поля. Яка площа всього поля ?
( 35:5 · 8 = 56 (га)) 
Задача 4.
У магазині першого дня продали  
[image: image6.wmf]5
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усіх яблук, а другого дня –
решту 150 кг. Скільки кілограмів яблук було в магазині ?
Розв'язання.
1-
[image: image7.wmf]5
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=


 150 :2 ·  5 = 375(кг).
· Задачі на знаходження частини, яку становить одне число від іншого :
Задача 5.
Треба виорати ділянку поля у 500 га. Першого дня виорали 150 га. Скільки відсотків складає виорана частина від усієї ділянки ? 
(
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·  100% = 30 % ). 
Тема 8. Задачі геометричного змісту (2 години ). 
Задача 1.
Сторона квадрата на 2,1 см більша від сторони рівностороннього трикутника з периметром 18 см. Знайти периметр квадрата і його площу.
 Задача 2.
В акваріум, довжина якого 7 дм, ширина 4 дм, висота 35 см налили воду до висоти 30 см. Скільки літрів води налили в акваріум ? 
Задача 3.
Сталева плита має довжину 1 м 20 см, ширину 85 см, товщину 4 см. Яка маса плити, якщо 1 м має масу 7 тонн?
Тема 9. Задачі на відсоткові розрахунки ( 6 годин ).
· Задачі на знаходження відсотка від числа : 
Задача 1.
Молоко містить 4 % жиру. Скільки жиру міститься в 800 кг молока? 
Задача 2.
У магазин привезли 600 кг картоплі. До обіду продали 45 % всієї картошки,а решту - після обіду. Скільки кілограмів картоплі продали після обіду ? 
Задача 3.
Заготовлено 300 т палива. В грудні використали 13,5 % цього палива, а в січні - 19,5 %. На скільки тонн більше використали палива в січні, ніж у грудні ? 
Задача 4.
У складі було 160 т капусти. Першого дня вивезли 25 % всієї капусти, а другого - 35 % решти. Скільки тонн капусти залишилося на складі ?
· Задачі на знаходження числа за його відсотком : 
Задача 5.
Знайти число, якщо 5% його дорівнює 80 .
Задача 6.
В класі були 3 дівчинки відсутні, що склало 10 % всіх учнів цього класу ?
Задача 7.
Фермер використав 60% всієї землі під озимину, 12%-під кукурудзу, а інші 840 га - під інші культури. Скільки землі було використано під озимину ?

- Задачі на знаходження відсоткового відношення двох чисел :

 Задача 8.
На стадіоні займаються різними видами спорту 50 учнів, 22 з них грають у футбол. Скільки відсотків від всього числа учнів становлять ті, що грають у 
футбол ?

 Задача 9.
Із 300 ц цукрових буряків одержали 48 ц цукру. Скільки відсотків становить цукор від усієї маси буряків ?
Тема 10. Цікаві задачі ( 3 години )

Задача 1.
За добу до дощу Андрійкова кішка завжди чхає. Сьогодні вона чхнула. Чи правда, що завтра буде дощ ?
- Ні, не правда. Киця могла застудитися і чхати. 
Задача 2.
Записати в порожніх клітинках числа так, щоб добутки чисел у кожному рядку, стовпчику і по кожній діагоналі дорівнювали для першого квадрата 64, для другого - 8, для третього - 0,125
.

	
	
	
	
	
	
	1
	
	
	
	

	0,25


	
	64
	
	
	
	
	
	
	0,5
	

	
	
	0,5
	
	4
	
	0,25
	
	
	0,125
	4


Задача 3.
Чи знаєте ви пропорції ? Звичайно, знаєте. Одна табуретка важить З кг, а скільки важать дві такі табуретки ? 6 кг. Правильно. 

Задача 4.
Півень, стоячи на одній нозі, важить 4 кг. Швидко скажіть, скільки він буде важити. Стоячи на обох ногах ?
6 клас.
(1 година на тиждень, всього 35 годин )
 Тема 1 . Задачі на рух ( 6 годин ).
· Рух з одночасним виходом. 
Задача 1.
Двоє мотоциклістів одночасно виїхали з пункту А до пункту В. Перший всю дорогу їхав зі швидкістю 25 км/год, а другий першу половину дороги їхав зі швидкістю 30 км/год, а другу - зі швидкістю 20 км/год. Хто з них раніше прибув до пункту В ?
Задача 2.
Два потяги вийшли одночасно назустріч один одному з двох станцій один з потягів проходить усю відстань між станціями за 
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години, а другий за - 2,8 години. Яку частину шляху їм залишилось пройти до зустрічі через 1 
[image: image10.wmf]3
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 год після виходу ?
· Рух з неодночасним виходом. 
Задача 3.
Відстань між Сумами і Житомиром 470 км. З Житомира в Суми вийшов вантажний автомобіль. Через дві години назустріч йому із Сум вийшов легковий автомобіль. Швидкість вантажного автомобіля 60 км/год, а швидкість легкового в 1,5 раза більша. Через скільки годин після свого виходу легковий автомобіль зустріне вантажний ?
Задача 4.
За начальником одного з відділів зранку заїжджала машина і привозила його на роботу у визначений час. Якось начальник вирішив прогулятися. Він вийшов за годину до приходу машини і пішов пішки їй на зустріч. Дорогою він зустрів машину і прибув на роботу на 20 хв раніше, ніж звичайно. Скільки часу тривала 
прогулянка ?
· Рух у водоймах. 
Задача 5.
Від пристані вниз по річці відправили пліт, який рухався зі швидкістю 4 км/год. Через 3 години за ним вийшов човен. Його швидкість була 9 км/год. На якій відстані від пристані човен дожене пліт?
Задача 6.
Відстань між двома пристанями 18 км. Від цих пристаней 0 6 год 45 хв ранку відійшли назустріч один одному два моторних човни. Один з них рухався зі швидкістю 250 м/хв, а другий - зі швидкістю 0,2 км/хв. Коли човни зустрінуться ?
Тема 2. Задачі на спільну роботу ( 4 години ).
· Задачі на роботу з трьома різнойменними величинами 

( продуктивність праці, кількість виконаної роботи ).
Задача 1.
Токар, виконавши 
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 даної йому роботи по виготовленню деталі,
підрахував, що решту роботи він закінчить через 25 хв. Скільки часу йому треба витратити на виготовлення деталі ?
Задача 2.
Токар за 2 години зробив 18 деталей. Скільки деталей він зробить за 6 годин, коли щогодини буде виготовляти на 1 деталь більше, ніж раніше ? 
Задача 3.
Одна друкарка може надрукувати рукопис за 4 години, а друга за 12 годин. Яку частину рукопису надрукує кожна з них за 1 год, 2 год, 3 год ?
· Задачі на спільну роботу. 

Задача 4.
Одна друкарка надрукує 100 сторінок за 5 днів, а друга - за 4 дні. За скільки днів надрукують ці друкарки 90 сторінок, якщо будуть працювати разом ?
 Задача 5.
Три однакові жатки за 6 годин скосили 72 га жита, за скільки годин одна така жатка може скосити 24 га жита ? 
Задача 6.
Після першої години роботи екскаватору залишилося вирити 72 м траншей, а ще через 2 год - 24 м. За скільки годин екскаватор вириє всю траншею,працюючи з однаковою продуктивністю ?
Тема 3. Задачі на відсоткові розрахунки ( 6 годин ). 
Задача 1.
За пересилку грошей беруть 2 % від суми, що пересилається. Яку найбільшу суму можна пересилати, маючи на руках 1000 гривень ?
 Задача 2.
В яку суму перетвориться 4000 грн, що дають 90 % річних, через рік, через 9 місяців, через 3 роки.

Задача 3.
У банк, який платить 80 % річних, покладено 6000 грн. В яку суму перетвориться цей вклад через 4 місяці, через 8 місяців, через 4 роки ?
Задача 4.
Жіноче і чоловіче пальто мали однакову ціну. Жіноче подешевшало раз на 15 % і ще раз на 15 %, а чоловіче відразу на 30 %. Яке пальто коштує зараз дорожче ? 
Задача 5.
В яких пропорціях треба змішати 50 % - ий і 70 % - ий розчин кислоти, щоб отримати 65 % - ий розчин кислоти ?
Розв'язання.
Скористуємося стародавнім способом - " рибкою ". Накреслимо таку схему:

70 - 65 = 5 1

=
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65 - 50 = 15
У голові рибки записують потрібну концентрацію ( 65 ). Потім на верхньому і нижньому " плавниках " запишемо концентрації розчинів, які маємо. Потім навхрест (за стрілкою) обчислюємо різниці ( 65 - 50 = 15 і 70 - 65 = 5 ). І як результат отримаємо співвідношення 5:15 = 1:3. Це означає, що потрібно взяти одну частину 50 % - ої і три частини 70 % - ої кислоти. 

Задача 6.
В яких пропорціях треба змішати 6 % - ий і 9 % - ий оцет, щоб отримати 8 % - ий оцет ? 
Задача 7.
В яких співвідношеннях треба сплавити золото 375 - ої проби із золотом 750 - ої проби, щоб отримати золото 500 -ої проби ? 
Задача 8.
При сушінні яблука втрачають 84 % своєї маси. Скільки треба взяти свіжих яблук, щоб приготувати 20 кг сушених.
Тема 4. Задачі на пропорційні величини ( 4 години ). 
Задача 1.
Велосипедист проїжджає за 1 год 15 км. Який шлях він проїде за 1 год, 2,5 год, 2 год, 3 год, 5 год ? ( прямо пропорційні). 
Задача 2.
З якою швидкістю повинен їхати велосипедист, щоб відстань 4,5 км проїхати за 1 год, 2 год, 2,5 год, 2,8 год, 3 год ? (обернено пропорційні).

Задача 3.
3 21кг бавовняного насіння одержали 5,1 кг олії. Скільки олії можна одержати з 7 кг бавовняного насіння ? (за допомогою пропорції).
Задача 4.
Сплав складається з міді, цинку і нікелю, маси яких відносяться як  13:3:4. Знайти масу сплаву, якщо для його виготовлення використали 

1,8 кг цинку. 

Задача 5.
Ніна купила у магазині 24 яблука. Ці яблука розділили між мамою, татом, і Ніною у відношенні 3 : 2 : 1 . Скільки яблук отримав кожний ?

Тема 5. Розв'язування задач  складанням рівнянь ( 8 годин ).
 Задача 1.
Із двох міст, відстань між якими 313 км, одночасно виїхали два автомобілі. Зустрілись вони через 2 години. Знайти швидкість кожного автомобіля, якщо швидкість першого на 16,5 км/год більша швидкості другого ( на рух ).
Розв'язання.
х км/год - швидкість другого автомобіля (х + 16,5 ) км/год - швидкість першого автомобіля 2 х ( км ) - проїхав до зустрічі другий автомобіль , 2 ( х + 16,5 ) км - проїхав до зустрічі перший автомобіль . Всього проїхали 313 км. 2 (х + 16,5 ) + 2 х = 313
Задача 2.
Середнє арифметичне двох чисел 38,4. Одне з чисел 34,8. Знайти друге

 ( на середнє арифметичне ).
Розв'язання.
х - друге число (х + 34,8 ): 2 = 38,4.
Задача 3.
Школярі вирушили у триденний похід. У перший день вони пройшли 
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 всього шляху, у другий день 
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 шляху,що залишився після першого дня, а у третій вони пройшли решту-10,5 км. Скільки кілометрів пройшли школярі за ці три дні 
(на рух ).
                                                            Розв'язання.
Нехай х км пройшли школярі за 3 дні.
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х км - пройшли у перший день
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[image: image16.wmf]12

5

х ) ·  
[image: image17.wmf]7

4

х =
[image: image18.wmf]12

7

 х ·  
[image: image19.wmf]7

4

= 
[image: image20.wmf]3

1

 х ( км ) - пройшли у другий день 
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 х(км) - пройшли школярі у третій день, а це 
становить 10,5 км.
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х = 10,5 
Задача 4.
Один фермер може виконати певну роботу за 4 год, а другий фермер цю роботу може виконати за 6 год. Яку частину всієї роботи виконає кожний фермер, якщо вони будуть працювати разом ? ( на роботу ).
Розв'язання.                                               Всю роботу приймаємо за умовну одиницю.
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ч - виконає за 1 год перший фермер
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ч - виконає за 1 год другий фермер

х год - час , за який фермери виконають все завдання при сумісній роботі.
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 х ч - всієї роботи виконає перший фермер 
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 х ч - всієї роботи виконає другий фермер 
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 Задача 5.
Сума чотирьох чисел дорівнює 336. Знайти ці числа, якщо перше число складає 
80% другого числа, друге складає 40% третього , третє число складає 20 % четвертого.
( На відсотки ).
Розв'язання.
х- четверте число, 0,2 х - третє число,
40 % від 0,2 х, тобто 0,4  ·  0,2 х = 0,08 х , друге число 80 % від 0,08 х, тобто
 0,8  ·  0,08 х - 0,064 х - перше число 0,064 х + 0,08 х + 0,2 х + х =336
Задача 6.
Під час змішування 30 % - го розчину соляної кислоти з 10 % - им одержали 600 г 15 % - го розчину. Скільки грамів кожного розчину було взято ? ( суміші).
Розв'язання.
х г - взяли 30 % - го розчину. ( 600 - х ) г - взяли 10 % - го розчину.
У х г розчину міститься 0,3 х г кислоти, ( 600 - х ) г міститься 0,1 (600-х) г кислоти. А в 600 г розчину є 600 : 100  ·  15 = 90 ( г) кислоти.
0,3 х + 0,1 ( 600 - х ) = 90 
Задача 7.
Є сплав міді з оловом масою 12 кг, який містить 45 % міді. Скільки чистого олова потрібно додати до нього сплаву, щоб одержати новий сплав який містить 40 % міді ? 
( сплави ).
Розв'язання.
Вміст олова в сплаві масою 12 кг становить 55 %, а у новому сплаві 60 %. Якщо до сплаву додати х кг олова, то олова в ньому стане ( 12  ·  0,55 + х ) кг. З другого боку, у новому сплаві 0,6 ( 12 + х )кг олова.
12  ·  0,55 + х = 0,6 ( 12 + х )
Тема 6. Задачі підвищеного рівня складності ( 7 годин ).
Можна взяти задачі № 1561 - 1596 з підручника 6 класу В. Кравчука, Т. Янченко. 

Задача 1.
Батько старший від сина у 4 рази. Через 20 років він буде удвічі старший від сина. Скільки років зараз батькові ?
Розв'язання. 4 х років - зараз батькові х років - синові 

4х + 20 = (х + 20 ) · 2.
Задача 2.
7 олівців дорожчі від 8 зошитів. Що дорожче 8 олівців чи 9 зошитів?
Розв'язання.
Якщо 7 олівців дорожчі від 8 зошитів, то 1 олівець дорожчий від 1 зошита. Тоді 8 олівців дорожчі від 9 зошитів.
Задача 3.
У двоцифровому числі закреслили одну цифру, і воно зменшилося у 31 раз. Яку цифру і в якому числі закреслили ?
Розв'язання.
Серед двоцифрових чисел тільки 31, 62, 93 діляться на 31. Отже,всі три числа задовольняють умову задачі.
Задача 4.
Батько з сином вирішили поміряти кроками відстань між двома деревами. Вони домовились іти одночасно від одного і того ж дерева. Довжина кроку батька 70 см, а сина - 56 см. Знайти відстань між деревами, якщо відомо, що сліди батька і сина збіглися 10 разів.
Розв'язання.
НСК ( 70 ; 56 ) = 280 , тобто через кожні 280 см сліди батька і сина збігаються. Тоді 280  ·  10 = 2800 ( см ) = 28 м - шукана відстань.
Задача 5.
Чи може число, що записується ста нулями, ста одиницями і ста двійками бути точним квадратом ?
Розв'язання.
Сума цифр цього числа дорівнює 300, що ділиться на 3 , але не ділиться на 9. Тому саме число ділиться на 3, але не ділиться на 9, тобто не може бути повним квадратом.
Задача 6.
Цифру 9, із якої починається трицифрове число, перенесли на кінець числа. Нове число на 216 менше, ніж попереднє. Яким було початкове число?
Розв'язання.
Нехай початкове число має вигляд 9х ; де х - двоцифрове число. Тоді за умовою задачі 100  ·  9 + х - ( 10х + 9) = 216. 
Відповідь : 975.
Задача 7.
Три землекопи за 2 години викопали три ями. Скільки ям викопають шість землекопів за 5 годин ?
Розв'язання.
Шість землекопів за 2 години викопають шість ям, то за 1 годину викопають з ями , а за 5 годин - 15 ям.
Задача 8.
Ринкова ціна картоплі спочатку зросла на 20 %, а потім знизилась на 20 %. Як змінилася ціна картоплі порівняно з початковою ?
Розв'язання.
Якщо ринкова ціна зросла на 20 % , то вона складала 120 % від початкової ціни. Зниження на 20 % від 120 % складає 0,2  ·  120 % = 24%. Отже, нова ціна дорівнює 
96 % старої ціни. 100 - 96 = 4 %. Відповідь : зменшилася на 4 %.
Задача 9.
Кількість розумних людей на 40 % більша від кількості красивих, а 25 % розумних мають привабливу зовнішність. Який відсоток розумних серед красивих ?
Розв'язання. 

х - кількість красивих людей 

1,4 х - кількість розумних.
Чверть розумних є також красивими, тобто 1,4 х : 4 = 0,35 х - і красиві, і розумні.
Відповідь : 35 % красивих є розумними. 

Задача 10.
У школі 30 класів і 1000 учнів. Довести, що у школі є клас, в якому не менше 34 учнів.
                                          Розв'язання.
Якби такого класу не було, то в школі було б не більше ніж 30 · 33 = 990 (учнів ).

 Задача 11.
Із трьох монет одна фальшива. Як знайти її одним зважуванням на шалькових терезах без гир, якщо відомо, що фальшива монета легша від справжньої ?
Розв'язання.
Покладемо на шальки ваг по одній монеті. Якщо ваги перебувають у рівновазі, то фальшива монета та, яку не зважували. Якщо ж ваги не перебувають у рівновазі, то легша монета фальшива.
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